Logika II, Szymon Chlebowski

Rycerze i Lotrzy. Ciag dalszy...

1. Na nastepnej wyspie kazdy powiedzial:

Niektorzy lotrzy na tej wyspie palg.
Co wiemy o mieszkancach tej wyspy?
2. Na kolejnej wyspie wszyscy byli tego samego typu i powiedzieli:
(a) Jesli ja pale, to wszyscy mieszkanicy tej wyspy palg.
(b) Jesli dowolny z mieszkaricow tej wsypy pali, to ja pale.
(¢) Niektérzy z nas palg, ale ja nie.
3. Przypusémy, ze na tej samej wyspie kazdy wypowiedzial dwa stwierdzenia:
(a) Niektdrzy z nas palg.
(b) Ja nie pale.
Metalogika
1. Dlaczego A € Cn(X) wtw istnieje skoficzony podzbiér Z zbioru X taki, ze A € Cn(Z)?

2. Niech X i Y beda zbiorami formul zdaniowych jezyka pierwszego rzedu takimi, ze dla kazdej formuly B
nalezacej do zbioru Y istnieje co najmniej jedna derywacja tej formuly w oparciu o zbiér X. Przypusémy,
ze A jest formula zdaniowa taka ze A € Cn(Y). Czy w tej sytuacji A € Cn(X)? Uzasadnij odpowiedz.

Semantyka

Niech £ bedzie jezykiem I rzedu, ktérego wszystkie stale pozalogiczne naleza do zbioru {P}, P, F}, F2 a1}
Niech M = (U, A) bedzie interpretacja jezyka L taka, ze U jest zbiorem liczb naturalnych oraz:

= zbior liczb pierwszych,
P2) = < (relacja mniejszoéci),
= S (funkcja nastepnika),
o A = x (funkcja mnozenia),
e A(ay) =0 (zero).

1. Oblicz wartosci nastepujacych terméw przy M-wartosciowaniu s = (1,2,3,10,10,10...),
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e A(P}) = zbiér liczb pierwszych,
o A(P?) = < (relacja mniejszosci),
e A(F!) =S (funkcja nastepnika),
o A(F}) = * (funkcja mnozenia),
e A(ay) =0 (zero).

(a) M |= Py (x2)[s]

(b) M = Pl (F}(21))[s]
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1) V =P} (21)]8]

r1,a1) V P2 (21, 73)]s]
ai,a1)V —PE(ar,a;)s]
w5) A Py (F{ (Fi (25)))[s]
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3. Zapomnij o M-wartoSciowaniu s.

(a) Czy M |= P{(22)

(b) Czy M = P(F{(21))

(c) Czy M = P (21) V =P{ (z1)

(d) Czy M |= P} (w2, 23)

(e) Czy M k= Jzo P2 (22, 73)
(f) Czy M |= Jxo PR (21, 2)
) Czy M |= 3xo—PE (a1, z2)
)

(g
(h) Czy M |= Vo33 P (22, x3)



