Logika II, Zestaw 2, S.C. V3
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Warunki stosowalnosci regut:
e w regule DV zmienna x; nie moze wystepowaé jako wolna w A;
e w regule D3 zmienna x; nie moze wystepowaé jako wolna w B;

e term 7 jest podstawialny za x; do A.

1. Zdefiniuj pojecie dowodu w systemie aksjomatycznym dla logiki I rzedu.
2. Co to znaczy, ze term 7 jest podstawialny za zmienna x; do formuly A?

3. Zastanéw sie dlaczego regul DV, D3 nie mozna uzywaé bez ograniczen. Co mogliby$my udowodnié, gdyby
reguly te byly stosowane bez ograniczen?

4. Rycerze i Lotrzy. Ciag dalszy...

(a) Na nastepnej wyspie kazdy powiedzial:

Niektorzy lotrzy na tej wyspie palg.
Co wiemy o mieszkancach tej wyspy?
(b) Na kolejnej wyspie wszyscy byli tego samego typu i powiedzieli:
i. Jesli ja pale, to wszyscy mieszkancy tej wyspy palg.
ii. Jesli dowolny z mieszkancow tej wsypy pali, to ja pale.
iii. Niektorzy z nas palg, ale ja nie.
(¢) Przypusémy, ze na tej samej wyspie kazdy wypowiedzial dwa stwierdzenia:
i. Niektorzy z nas palg.

ii. Ja nie pale.

5. Wykonaj nastepujace podstawienia:

(a) Va1 (Pf(21) — Voo (Pf (23, 22) V PP (22, 21))) — 3u3(P{ (23) A JooPf (21, 22))[23/ FF (23, 1)]

(b) Va1 (P (z1) — Voo (PP (z3,22) V PP(22,21))) — Jx3(Py (v3) A Jw2 PP (21, x2))[21/ F{ (23, 1)]

(c) Va1 (Pl(x1) — Vao(PE(z3,22) V P2 (22,71))) — Jx3(Pi(23) A 3wa P2 (21, 22))[11/21]

(d) Va1 (Pl (1) — Yao(Pf (23, 22) V P{(ar,21))) — JFoz(Pf (x3) A Foo P (21, 22)) a1/ F{ (x2, F (23))]
(e) Va1 (P (x1) — Vao(Pf (w3, 22) V P (w2, 21))) — Ja1 (P (23) A 3wa PP (21, 22)) [v3/ Ff (28, F{ (23))]

6. Podaj przyklady terméw (nie)podstawialnych za zmienne x1, z2, x3.

(a) a1 (Pf(z1,22) A P (23, 22)) — Yoo (PP (21, 2, 73) — Py (23))

(b) 3$3V.’1¢2(P12($1, 1‘2) A\ Plg(l’g, .’1?2)) — V.Tg(Pl?’(.’El, Tg, 373) — le (.1‘3))

(¢) Fzo(P2(x1,22) A PE(w3,22)) — VaoVry (PP(z1, 20, 73) — Pi(x3))
) ( (

(d) 31 (P?(x1,22) AVasPE(23,22)) — Vas(3z1 P (1, ve,3) — Pi(x3))
7. Udowodnij nastepujace formuty:

(a) Va1VaoAd — VoV A
(b) Jz13x0e A — Fzo3r, A



