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Przypomnienie: jezyk i semantyka modalnych rachunkow zdan, tabele analityczne

Aksjomat Relacja

T 04— A Va(zRx) zZwrotnosé

4 0A —-0O0A Vayz(xRy ANyRz — xRz) przechodnio$é

E 0A — O0A Vayz(xRy N tRz — yRz) euklidesowosé

B A—0O0A Vay(xRy — yRx) symetrycznosé

3 O0OA— B)vO(@EbB — A) | Yayz(xRy NxRz — yRz V zRy) sp6jnosé

D 0OA — QA VaIdy(xRy) seryjnosé

2 O0A — O0A Vayz(zRy A xRz — Ju(yRu A zRu)) | konfluencja (C-R)
W,GL | O(A - A) - 0OA brak nieskonczonych lancuchéw i przechodnioéé

Rysunek 1: model 1

o)

>
R
% -
R |wo [—p] _
R .
R
wa [—p] o

Rysunek 2: model 2
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1. Znajdujesz sie na Wyspie Rycerzy i Lotréw, gdzie rycerze zawsze mowia prawde, zas totrzy
zawsze klamia. Ponadto zakladamy, ze jestes myslakiem typu I, tj.: (1) znasz wszystkie tau-
tologie klasycznego rachunku zdan, (2) dla dowolnych dwoch zdan X oraz Y, jesli wiesz, ze
X oraz wiesz, ze X — Y, to wiesz, ze Y. Czy jest mozliwe aby pewien mieszkaniec wyspy
powiedzial do ciebie:

Nigdy nie dowiesz sie, zZe jestem rycerzem. ?

2. Zdefiniuj pojecia struktura modelowa, wartosciowanie na strukturze modelowej oraz model.
3. Opisz formalnie modele z rysunkéw 1 oraz 2.

4. Okresl wartosci logiczne ponizszych formul w poszczegdlnych $wiatach modelu 1 (i € {0, 1,2}).

5. Okresl wartosci logiczne ponizszych formut w poszczegdlnych §wiatach modelu 2 (i € {0,1,2}).

(a) V(w;,00p — p)
(b) V(wi,p — O0p)
(¢) V(wi,Op — O0p)
(d) V(wi, Op — OOp)
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6. Skonstruuj tablele analityczna dla kazdego z aksjomatow specyficznych normalnych logik
modalnych omawianych na éwiczeniach (K, T, D, 4, B, E, 3, 2).

7. Sprawdz, uzywajac metody tabel analitycznych, czy nastepujace formuty sg tezami logik K,
T, D, S4, S5. Jesli dojdziesz do wniosku, ze dana formuta nie jest teza jednej z wymienionych
logik, skonstruuj dla niej kontrmodel.

(a) O(p A q) — (Op Aq) (sprawdz w K)

(a) (OpAgq) — O(p A q) (sprawdz w K)

(a) OOp — Op (sprawdz w D oraz S4)

(b)B((p—q) — ((g—= 1) = (p—r))) (sprawdz w K, T, D)
(¢) O0p — OOp (sprawdz w S4, S5)

(d) OCp — OUp (sprawdz w S4, S5)



