Logiki nieklasyczne, Zestaw 2 =

Semantyka dla INT

Logika klasyczna Intuicjonizm
L jest zawsze falszywe nie istnieje dowéd L
A A B jest prawdziwe A jest prawdziwe oraz a jest dowodem A A B a=(a1,a2);
B jest prawdziwe a1 jest dowodem A;
AV B jest prawdziwe A jest prawdziwe lub a2 jest dowodem B
B jest prawdziwe a jest dowodem AV B a = (a1,a2);
A — B jest prawdziwe | A jest falszywe lub a1 =01 a2 jest dowodem A lub
B jest prawdziwe a1 =11 a2 jest dowodem B
Jz A jest prawdziwe istnieje a; takie, ze a jest dowodem A — B a jest konstrukeja (funkcja),
A(z/a1) jest prawdziwe ktéra przeksztatca kazdy dowdd
Vz A jest prawdziwe dla kazdego a1 jest tak, ze a1 formuty A w dowéd az(a1) formuty B
A(z/a1) jest prawdziwe a jest dowodem JxA (w dziedzinie D) | a = (a1, a2);
a] € D;
a2 jest dowodem tego, ze A(xz/a1)
a jest dowodem VzA (w dziedzinie D) | a jest konstrukcjg (funkcja),
ktéra przeksztalca dowdd tego, ze a1 € D
w dowdd tego, ze A(x/a1)

Teoria dowodu dla INT

Nowe narzedzie: rachunek sekwentow dla intuicjonizmu - system G3i. Sekwent ma posta¢ T' = C, gdzie I' jest multizbiorem formul, a
C pojedyncza formulg. Tak jak w przypadku G3c, s jest nowym termem, zas t dowolnym termem.

A= A (az) Ir=0+
ABT=C r=4A I'=B , r=4 AA=C
AAB,T A I'=AAB A rA=C
ABI=C = AN A@/)YeAT = C  T=Afs)
r=4 , r=B p, vzA,T = C V. T=vzA AAT=C
T=AVB Vi 71_,:14\/3 Va 7A,F:$C ctr
A(z/s), T = C I T'= A(z/t)
Al=C BI=C J2AT = C 7 = dzA 7 r-c ,.
AVB,T =C M AT=C
A—-BTI'=A BTI=C AT =B
A— B, I'=C - I'=A—-B

1. Rozwaz ponizsze formuly. Czy sa one tautologiami w logice intuicjonistycznej? (pamietaj o definicji ~A =q A — 1)

(pA-p)—q
-3z P(x) — Vz—-P(zx)
—VaP(x) — Jz—P(zx)
VeP(x) — JzP(x)
~(mpA—g) = (pVa)
(=p—q) = (pVa)
(m) ~(pA=g) = (p— q)
2. Jaka inna niz obecna forme, mozemy nadaé¢ aksjomatowi, zeby regula L. byta zbedna?

3. Czy reguta L., jest niezbedna w G3i?



